
Matematyka I, zadania domowe, seria 0

Zadanie 1. Zbada¢ zbie»no±¢ ci¡gów okre±lonych rekurencyjnie (w przypadku ci¡gów zbie»-
nych obliczy¢ granic¦):

a)

an+1 = 5
3an + 1

2an + 6
, a1 = 6

b) ∗

an+1 =
3

4an + 1
, a1 > 1 .

Zadanie 2. Zbada¢ zbie»no±¢ ci¡gu okre±lonego rekurencyjnie (w przypadku gdy jest zbie»ny
obliczy¢ granic¦):

an+1 =
1

4
a2n + 1 ,

dla przypadków:

a) 0 < a1 < 2

b) a1 > 2 .

Zadanie 3. Ci¡g rekurencyjny zadany jest wzorem

an+1 = sin an + an, a1 = 3 .

Znajd¹ granic¦ limn→∞ an.

Zadanie 4. Znajd¹ granic¦ ci¡gu

an+1 =
1

2
an + 1, a1 = 0 .

Zadanie 5. Sprawd¹, »e obrazem przeksztaªcenia

R \
{
−4

5

}
3 x→ f(x) = −4x+ 3

5x+ 4

jest zbiór R \
{
−4

5

}
, a wi¦c ci¡g okre±lony rekurencyjnie

an+1 = f(an)

jest dobrze zde�niowany dla ka»dego a1 6= −4
5
. Dla jakich warto±ci a1 ci¡g ten ma granic¦.

Wskazówka: Obliczy¢ f(f(x)).

Odpowiedzi: 1) a) 5 b) 3
4
2) a) 2 b) ∞ 3) π 4) 2 5) a1 ∈

{
−1,−3

5

}


