01.06.2015

Seria 14
Wektory i wartosci wlasne macierzy

Zad. 1. Obliczy¢ wartosci i wektory wlasne macierzy

323 0 3 3
020 0 00 19 1 11
323 0 33 o, A B 0
1 2 3 -2 4 5|’ 2 2| 2 2
11 1 _1 1
3 1.3 0 3 3 2 2 2 2
333 0 3 3
Zad. 2. Obliczy¢ wartosci i wektory wilasne
0 i o 0 -3 0 0
LI =0 =20
V2l oy o0 )] Y2 0 2i 0 —iV3
0 0 W3 0
Zad. 3. Obliczy¢ warto$ci wlasne macierzy
1 0 4 a V2b 0
A= 0 3 0 |, B=| V2o a V2b |,
1 01 0 V2b a

gdzie a e R\ {0} ibeR.
Zad. 4. Niech

1 2 -2 11 1
T=121 3|, c=[123
2 2 -3 1 3 4

Sprawdzi¢, ze C jest macierza odwracalng za§ D := C~'TC jest macierza diagonalng. Podaé¢ spektrum macierzy
T oraz D. Obliczy¢ T2°13,

Zad.* 5. Niech w(\) = (=1)"A\" 4+ a, 1 A\" "1 + -+ + a1\ + ap bedzie wielomianem charakterystycznym macierzy
A€ My« (K). Wykazac, ze

1. det A = ay,

2. trA = (=1)""ta, 4

Zad.* 6. Poda¢ przyklad macierzy A € Max2(Q), ktora nie jest diagonalizowalna nad Q, ale jest diagonalizowalna nad
R.

Zad.* 7. Wykaza¢, ze jesli macierz A € M,,«,(K) ma dokladnie jedng wartos¢ wlasng to A jest diagonalizowalna nad
K wtedy i tylko wtedy, gdy A jest diagonalna.

Zad.* 8. Pokaz ze, jesli f,g € End(C™) maja n liniowo niezaleznych wspolnych wektorow wlasnych, to fog=go f.



