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Szeregi liczbowe

1. Oblicz sum¦: ln 2 + ln(1 + 1
2
) + ln(1 + 1

3
) + ... .

2. Mi¦dzy krzywymi y = 1
x3 i y = 1

x2 , na prawo od ich punktu przeci¦cia przeprowad-
zono odcinki równolegªe do osi Oy, tak »e ka»dy odcinek odlegªy jest o 1 od
swoich najbli»szych s¡siadów. Czy suma dªugo±ci tych odcinków jest sko«czona?
Czy b¦dzie ona sko«czona gdy krzyw¡ y = 1

x2 zast¡pimy krzyw¡ y = 1
x
?

3. Rozwa»my ci¡g trójk¡tów prostok¡tnych równoramiennych takich, »e przypros-
tok¡tna n-tego trójk¡ta jest przeciwprostok¡tn¡ nast¦pnego. Przeciwprostok¡tna
pierwszego trójk¡ta ma dªugo±¢ 1. Zbadaj zbie»no±¢ szeregu

∑∞
n=1 an, gdzie an

jest dªugo±ci¡ przyprostok¡tnej n-tego trójk¡ta.

4. Zbadaj zbie»no±¢ szeregów:
(a)

∑∞
n=1

1
nE(

√
n)
, gdzie E(x) jest cz¦±ci¡ caªkowit¡ x.
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n=1 tan
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(n!)25n

(2n)!

(i)
∑∞

n=1(−1)n+1(31/n − 1).


