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Seria 12
Wektory i wartosci wlasne macierzy

Zad. 1. Obliczy¢ wartoséi i wektory wiasne

0 —iv3 0 0
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Zad. 2. Obliczy¢ wartosci wlasne macierzy
1 0 4 a V2b 0
A= 0 3 0 |, B=| V20 a V20 |,
1 0 1 0 V2o a

gdzie a e R\ {0} ibeR.

Zad.* 3. Niech w(\) = (=1)"A\" 4+ a, 1 A\" "1 + -+ + a1\ + ap bedzie wielomianem charakterystycznym macierzy
A € My xn(K). Wykazaé, ze

1. det A = ay,
2. trA = (=1)""ta, 4

Zad.* 4. Poda¢ przyklad macierzy A € Max2(Q), ktora nie jest diagonalizowalna nad Q, ale jest diagonalizowalna nad
R.

Zad.* 5. Wykaza¢, ze jesli macierz A € M,,«,(K) ma dokladnie jedna wartos¢ wlasng to A jest diagonalizowalna nad
K wtedy i tylko wtedy, gdy A jest diagonalna.

Zad.* 6. Pokaz ze, jesli f,g € End(C™) maja n liniowo niezaleznych wspolnych wektorow wlasnych, to fog=go f.
Zad.* 7. Niech
1 2 111
=121 -3 |, c=11 2 3
2 2 1 3 4

Sprawdzi¢, ze C' jest macierza odwracalng za§ D := C~'TC jest macierza diagonalng. Podaé¢ spektrum macierzy
T oraz D. Obliczy¢ T3,



