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1. Zredukuj nast¦puj¡ce wyra»enia:

a) cos(x− π)
b) tan

(
x+ 1

2
π
)

c) cot
(
3
2
π − x

)
d) sin

(
7
2
π − x

)
2. Rozwi¡» równania:

a) tan(x) sin(2x) = 1
2

b) sin(x) tan(x)
cos(x) cot(x)

+ sin2(x− π) + cos2(x+ π) = 0

c)
[
cos(π + x) + sin

(
5
2
π − x

)
+ cot

(
3
2
π − x

)]
tan(x) = 3

d) tan(x) + tan(2x) = tan(3x)

3. Rozwi¡» nierówno±ci:

a) 4 sin(x) cos(x) < −1
b) tan(x)[1 + sin(2x)] + cos(2x) ≥ 0

c) 2 cos
(
2x+ 1

2
π
)
tan

(
3
2
π + x

)
> 1

4. Rozwi¡» równania:

a) cot2(x) + cot(x)− 3 tan(x) = 3, w zbiorze ]0, π[

b) 4 sin(x)− 2 sin(2x) = tan(x), w zbiorze ]− 1
2
π, 1

2
π[

5. Dla jakich warto±ci parametru a równanie

sin4(2x) +
1

2
sin2(4x) = 1− cos4(2x) + cos(3x)

ma 9 rozwi¡za« nale»¡cych do przedziaªu (0, a]?

6. Wyprowad¹ wzory:

a) sin(3x) = 3 sin(x)− 4 sin3(x)

b) tan(x) + cot(y) = cos(x−y)
cos(x) sin(y)

Odpowiedzi

1a) − cos(x), 1b) − cot(x), 1c) tan(x), 1d) − cos(x),

2a) x ∈
{(
k ± 1

6

)
π, k ∈ Z

}
, 2b) x ∈

{(
k − 1

4

)
π, k ∈ Z

}
,

2c) x ∈
{(
k ± 1

3

)
π, k ∈ Z

}
, 2d) x ∈

{
kπ
3
, k ∈ Z

}
,

3a) x ∈ ∪k∈Z ] 7
12
π + kπ, 11

12
π + kπ[, 3b) x ∈ ∪k∈Z [−1

4
π + kπ, 1

2
π + kπ[

3c) x ∈ ∪k∈Z ]− 1
3
π + kπ, 1

3
π + kπ[

4a) x ∈
{

1
6
π, 3

4
π, 5

6
π
}
, 4b) x ∈

{
−1

3
π, 0, 1

3
π
}
, 5) a ∈

[
17π
6
, 19π

6

)
1


