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Zadanie 1. Zbadać zbieżność ciągów określonych rekurencyjnie (w przypadku ciągów zbież-
nych obliczyć granicę):

a)

an+1 = 5
3an + 1

2an + 6
, a1 = 6

b) ∗

an+1 =
3

4an + 1
, a1 > 1 .

Zadanie 2. Zbadać zbieżność ciągu określonego rekurencyjnie (w przypadku gdy jest zbieżny
obliczyć granicę):

an+1 =
1

4
a2n + 1 ,

dla przypadków:

a) 0 < a1 < 2

b) a1 > 2 .

Zadanie 3. Ciąg rekurencyjny zadany jest wzorem

an+1 = sin an + an, a1 = 3 .

Znajdź granicę limn→∞ an.

Zadanie 4. Znajdź granicę ciągu

an+1 =
1

2
an + 1, a1 = 0 .

Zadanie 5. Sprawdź, że obrazem przekształcenia

R \
{
−4

5

}
3 x→ f(x) = −4x+ 3

5x+ 4

jest zbiór R \
{
−4

5

}
, a więc ciąg określony rekurencyjnie

an+1 = f(an)

jest dobrze zdefiniowany dla każdego a1 6= −4
5
. Dla jakich wartości a1 ciąg ten ma granicę.

Wskazówka: Obliczyć f(f(x)).

Odpowiedzi: 1) a) 5 b) 3
4
2) a) 2 b) ∞ 3) π 4) 2 5) a1 ∈

{
−1,−3

5

}


