1 O sumie n pierwszych wyrazéw ciggu geom-
etrycznego i jego konsekwencjach.

Ciagiem geometrycznym nazywamy taki ciag liczbowy a,,, w ktérym istnieje
taka liczba q, ze dla kazdego n (gdy ciag bedzie nieskoriczony) i dla kazdego
n < k —1 (kiedy ciag jest skoriczony, k-wyrazowy, k > 3) spelniony jest
warunek:

(p+1 = q - ap (1)
Liczba q to iloraz ciaggu geometrycznego. Wzor na n-ty wyraz ciagu geome-
trycznego jest nastepujacy:

ap = ay - qn_l (2)

Kazdy wyraz ciagu geometrycznego oprocz pierwszego i ostatniego (w przy-
padku skonczonosci ciagu) spetnia warunek:

ai = Gp—1 " Op41 (3)

Z rownosci (3) wynika, ze kazdy wyraz ciaggu geometrycznego o wyrazach
dodatnich z wyjatkiem pierwszego (i ostatniego, gdy ciag jest skoriczony)
jest érednia geometryczng wyrazéw sasiednich:

(n = \/On—1Gnt1 (4)

Zaktadajac, ze (a,) bedzie ciagiem geometrycznym, to sume n poczatkowych
wyrazow tego ciggu oznaczmy poprzez S,. Zachodzi wtedy nastepujace
twierdzenie: Jesli (a,) jest ciagiem geometrycznym o ilorazie ¢, to suma
n poczatkowych wyrazow tego ciggu wyraza sie wzorem:

1—q" ,
a) /\Sn:al'l_q, oileq #1 (5)
neN+
b) /\ Sp=n-ay, oileq=1 (6)
neN+




7 drugiej strony zgodnie z okresleniem S; mamy tez S; = a

1— qk+1
2) /\ Sk = ax — = Sk+1 = aq 1_ P (9)
keN+
k k

“tarqt = (10)

1
+agy1 = ay- 1

Na mocy zasady indukcji matematycznej z punktow 1) i 2) wynika, ze
wzor S, = alll%qq" jest prawdziwy dla kazdego n € N, ,q # 1. Jedli q = 1,
to ciag geometryczny jest staly, wiec: S, = ay +a; + ... +a; = n-aq, co

udowadnia twierdzenie.



