Algebra R — ¢wiczenia nr 11

Kolejnos$c zadan niekoniecznie taka

Zadanie 1. Niech V bedzie przestrzenia wektorowa ciagow o wyrazach rzeczywistych, i.e.
V = RN, Sprawdzi¢, ze podprzestrzen W ciggéw (z,,)°°, spetniajacych warunek

Yn = Tp41 — Tn

jest podprzestrzenig wektorows skonczonego wymiaru. Znalez¢é wymiar tej podprzestrzeni.

Zadanie 2. Dowies¢, ze jesli suma mnogosciowa VU Vs dwoch podprzestrzeni Vi, Vo C V takze

jest podprzestrzenig wektorowa w V to Vi C Vo lub V) D V4

Zadanie 3. Podprzestrzenie Vi, V5 przestrzeni wektorowej V' skonczonego wymiaru majg wta-

sSnosé

dim(V; + V) =1 + dim(V; N V5).

Udowodni¢, ze V) C Vo lub Vi D V.

Zadanie 4. Znalez¢ baze i wymiar (D + E) N F i baze i wymiar DN F + EN F, gdzie
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Zadanie 5. Oznaczmy

Niech takze a;, ap, as, a; beda kolejnymi kolumnami macierzy a. Podprzestrzen V;, C R*
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jest ciagiem arytmetycznym,
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rozpicta jest przez nieparzyste kolumny a V5 C R* przez parzyste, tzn

Znalez¢ takie bazy Vi i Vs, ze ich wspolne wektory tworzg baze Vi N V,. Znalezé takze roéwnania

opisujace Vi + V5.
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Zadanie 6. Rozwiaza¢ uktad réwnan

-2 1 1 1 1 p+1
1 -3 1 1 T2 | | p+2
1 1 -3 1 x3 | | p—2
1 1 1 =5 T3 p—1

W zaleznosci od parametru rzeczywistego p.

Zadanie 7. Dla macierzy a z zadania (5) znalez¢é wartosci parametréw a,b € R dla ktérych
uktad réwnan
Ty
T2
T3
L3

o =

jest niesprzeczny.

Zadanie 8. Sprawdzi¢, ze dla n > 3 przestrzen wielomianéw R, [-] jest suma swoich podprze-
strzeni U = Ry[], oraz V = {w € R,[-] : w(—1) = w(0) = w(2) = 0}. Znalez¢ U N V. Dla
n = 3 znalez¢ jakis rozklad w(t) = t* na sktadowe w podprzestrzeniach U i V. Ile jest takich
rozktadow?



