
III SERIA ZADA� Z MATEMATYKI II NKF 06.04.2004Zadanie 1. Znajd¹ rz¡d nast�puj¡
y
h ma
ierzy:
a)





1 1 −3 1
1 2 −3 3
−1 2 3 0



 , b)









1 0 1 −1
2 1 5 −2
1 0 3 −5
0 1 2 2









, c)













1 2 2 3 0 2
3 1 2 2 0 1
4 3 4 5 0 3
0 0 0 0 0 0
2 4 4 6 0 4













.Zadanie 2. Rozwi¡» metod¡ ma
ierzy rozszerzonej nast�puj¡
e ukªady równa«:
a)







5x + 2y − 2z = 5
3x + y + 2z = 1
2x + 3y + 2z = 5

, b)















x− 2y + z − t = −4
2x− y − z + t = 1
x + y + 2z − t = 5
x + y − z + t = 4

, c)







x− 2y − z = −1
2x− 4y − z = 1
−x + 2y + z = 1

.Zwró¢ uwag� na to, »e ukªad trze
i nie jest ukªadem Cramera.Zadanie 3. Przy pomo
y ma
ierzy rozszerzonej obli
z nast�puj¡
e odwrotno±
i ma-
ierzy:
a)





1 2 2
2 1 −2
2 −2 1





−1

, b)









1 0 0 1
0 0 2 1
0 1 1 1
2 1 1 2









−1

, c)









1 2 3 4
2 3 1 2
1 1 1 −1
1 0 −2 −6









−1

.Zadanie 4. Obli
z wskazanymi metodami wyzna
zniki ma
ierzy z zadania 3 (brany
hbez pot�gi −1). Wyzna
znik pierwszej ma
ierzy obli
z wprost z de�ni
ji, a wynik sprawd¹korzystaj¡
 ze s
hematu Sarrusa. Dla ma
ierzy b) zastosuj rozwini�
ie Lapla
e'a. Ostatniwyzna
znik obli
z wykonuj¡
 dozwolone opera
je na ma
ierzy.Zadanie 5. W przestrzeni R
3 rozwa»my dwie bazy f i g zde�niowane nast�puj¡
o:

f1 = (0, 1, 1); f2 = (1, 0, 1); f3 = (1, 1, 0); g1 = (1, 0, 0); g2 = (1, 1, 0); g3 = (1, 1, 1).Znajd¹ ma
ierz przej±
ia z bazy f do bazy g, 
zyli ma
ierz [id]fg odwzorowania identy
z-no±
i w ty
h baza
h.Ponadto znajd¹ ma
ierz [A]fg nast�puj¡
ego endomor�zmu przestrzeni R
3:

A(x, y, z) = (x− y, y − z, z − x).Zadanie 6. Znajd¹ wektory i warto±
i wªasne nast�puj¡
y
h ma
ierzy:
a)

[

4 1
−2 1

]

, b)

[

2 1
−5 −2

]

, c)





1 3 0
0 2 −1
0 0 −4



 .Zadanie 7. Rozwi¡» ukªady równa« a), b) z zadania 2 wykorzystuj¡
 wzory Cramera.Zadanie 8. Wykonaj przykªady a), b) z zadania 3 stosuj¡
, poznany na wykªadzie,wzór wyzna
znikowy na ma
ierz odwrotn¡. Czy warto t¡ metod¡ obli
za¢ przykªad c)?W imieniu 
aªego zespoªu dydakty
znego »y
z� Wesoªy
h �wi¡t Wielkano
ny
h .Grzegorz Ko
zan


