Zadania domowe do wykladu prof. J. Krupskiego
Matematyka IL, 2005/2006

Macierze i uklady rownan liniowych

Zadanie 1. Wykonaj wszystkie mozliwe mnozenia dwoch macierzy wybranych
sposréd A, B, C, gdzie

1 0
135 -3 3
A_<246>’ B_( 57)’ ¢= 2_3

Zadanie 2. Zbadaj dla jakich parametréw a, b, c € R macierze

11 . 0 a
A= ( -1 ¢ ) ! B = ( b 0 )
sa przemienne.

Odp. (a=b=0) V (a=-b A c=1).

Zadanie 3. Oblicz ( COsSty —SInwo ) . Odp. ( COS N — S11l N )

sin av COS o sin no CoS N«

Zadanie 4. Oblicz wyznaczniki nastepujacych macierzy:

G—b r—s m—mn 1 3 5 7 0 a b c
b—c s—t n—p 2 4 6 8 1 =z 0 0
c—a t—r p—m ’ 357 9|’ 1 0y 0|’
4 6 8 10 1 0 0 z
11111 2 1 2 3 2
01111 3 -2 7 b5 -1
001111, 3 -1 -5 =3 =2 |,
11010 2 -3 3 1 =2
01 011 5 -6 4 2 —4

Odp. 0, 0, — (ayz + bzz + cxy), 1, —98.
Zadanie 5. Niech
A 1 a ’ B cgsa sin «v 7 4.0 €R.
-2 6 sino Cos«

Oblicz A=! i B~!. Dla jakich parametréw a i a jest to mozliwe?

6 —a cosa —sina
-1 _ 1 -1 = 1
Odp. A = %276 < 9 1 )7 B T cos2a < — sin o COS «v >7

s km
gdya%—B, Q%Z—f—T,k’GZ.

Zadanie 6. Znajdz macierze odwrotne do nastepujacych:
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Zadanie 7. Sprawdz czy dany uklad réwnan jest sprzeczny. Jesli nie jest
sprzeczny, rozwiaz go korzystajac ze wzorow Cramera.

20 —y—2z+t = —1
20 —y+z = 1 -
a)g 3z +y—22z = 0, b) —x—2y+22+2t = -8
r—3y—z = 2 y+3z+2t = 0
Odp. a) z =1, y=-32 =0, b)uklad sprzeczny.

Zadanie 8. Rozwiaz uklad rownan z parametrem a € C i przedysku-
tuj liczbe rozwiazan. Co zmieni sie w odpowiedzi jesli ograniczymy sie do
a € R?
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a) Gdy a ¢ {1,i, —i} mamy jedno rozwigzanie r = ——, y =z = Q(ZQ;L)
Gdy a € {i, —i} uklad jest sprzeczny.
Gdy a = 1 mamy nieskoniczenie wiele rozwiazan: y =0, r = % —z.

—14+iv23 —1—iv23 (. _ 1—a _ 6a2+17a+23
b) Gdy@/é{la i } T =Boarars Y= "2 %0 ars

Gdy a € {_Hi‘/ﬁ, —1—?/%} uklad jest sprzeczny.

Gdy a = 1 mamy nieskoniczenie wiele rozwiazan: x = 0, y dowolne.

c) Gdy a # £1 mamy jedno rozwiazanie x = —1, y = —?’“Z*T“l_l, z= “(zﬂl)
Gdy a = —1 uktad jest sprzeczny.
1—-2x—2y

Gdy a = 1 mamy nieskoriczenie wiele rozwigzan: z = —;

d) Gdy a ¢ {—3,1} mamy jedno rozwigzanie 1 =y = z =t = —.

a+3
Gdy a = —3 uklad jest sprzeczny.
Gdy a = 1 mamy nieskoniczenie wiele rozwigzan: t=1—z —y — z.



