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Zad.1

Zbadaj ró»niczkowalno±¢ funkcji:

1. f(x) =
√

x− 1, 2. f(x) = |3x| ln |x + 5|, 3. f(x) = 3
√

x|1− x|.

Zad.2

Oblicz pochodne funkcji (zmiennej rzeczywistej):

1. u(x) = lnx + sin (x + 2) cos (x− 2),

2. w(y) = arcctg(y3 + 1),

3. r(t) = sinh (
√

t),

4. s(v) = cosh v
v3+2v2−10v−1

,

5. k(x) = ctg sin cos x,

6. g(r) = 4
5

√
(1 + lnx)5,

7. y(x) = x3 − 5
√

3− x + log7 (1 + x2),

8. m(x) = x4 cos2 (x3 cos (x2)),

9. t(x) = ln (1+sin2 x)
ln (x2−2x+3)

,

10. β(x) = 2√
7
ectg x,

11. ζ(x) = 4x + |1 + 2x|1+2x,

12. ξ(x) = e
3
√

arcctg(1+5x),

13. χ(x) = cos (8+x)
sin (tg x) + ln (

√
ctg x).

14. ln(1+x2) (1 + x).

Zad.3

Wiedz¡c, »e funkcj¦:

f(x) = arctg(x + a) + bx2,

mo»na przybli»y¢ w otoczeniu x0 = 0:

f(x) ∼= x + 2x2 + ...,
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wyznacz a, b ∈ R.

Zad.4

Znajd¹ wzór Maclaurina dla f(x) = cos x.

Zad.5

Dana jest funkcja g(x) = x2 + bx+ c. Wyznacz b i c tak, aby dla x = 2 funkcja ta miaªa warto±¢

3, a jej pochodna g′(x) warto±¢ 6.

Zad.6

Wykaza¢, »e:

1. normalne do krzywej y(x) = x2 − x + 1 w punktach:

x1 = 0, x2 = −1, x3 =
5
2

przecinaj¡ si¦ w jednym punkcie.

2. styczne do krzywej y(x) = 1+x2

3+x2 w punktach przeci¦cia krzywej z prost¡ y = 1
2 przecinaj¡

si¦ w punkcie P = (0, 1
4).

3. funkcja y = ex sinx speªnia równanie:

y′′ + 2y′ + 2y = 0.

Zad.7

Zbadaj funkcje i narysuj ich wykresy:

1. y = 32x2(x2 − 1)3,

2. y = (x−1)2

(x+1)3
,

3. y = x2 e−2x,

4. y = x2−7x+10
x2−10x+21

,

5. y = 1
cos x .
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