
Zadania z Matematyki I L, seria nr 2

Zad.1 Udowodnij indukcyjnie, »e:

n3 − n, n ∈ N,

jest podzielne przez 6.

Zad.2 Udowodnij indukcyjnie, »e:

34n+2 + 1, n ∈ N,

jest podzielne przez 10.

Zad.3 Udowodnij indukcyjnie, »e (n ∈ N):

1
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+
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n(n + 1)

=
n

n + 1
.

Zad.4 Udowodnij indukcyjnie wzór na sum¦ n wyrazów ci¡gu arytme-

tycznego.

Zad.5 Udowodnij indukcyjnie (n ∈ N):

n∑
i=1

1
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=
1
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1
2
− 1
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).

Zad.6 Znajd¹ pi¡ty wyraz rozwini¦cia dwumianu:

(2x2 − 1
x3

)20.

Zad.7 Znajd¹ wyrazy rozwini¦cia dwumianu

(3
√

3 +
√

2)5,

które s¡ liczbami naturalnymi.

Zad.8 Wyka», »e:

(
n
k

) = (
n

n− k
).

Zad.9 Dla funkcji y(x) = 2
√

x:

1



• okre±l dziedzin¦ i przeciwdziedzin¦ y(x)

• sporz¡d¹ wykres y(x) oraz funkcji g(x) = 2
√

x+1 − 1.

Zad.10 Oblicz:

a) log3
√

3 27, b) 2log2
√

2 15, c) log9(tg
π
6 ).

Zad.11 Dla jakich warto±ci k równanie

log(kx)
log(x + 1)

= 2

ma tylko jeden pierwiastek?

Zad.12 Dla funkcji f(x) = log3(x− 1):

• okre±l dziedzin¦ i przeciwdziedzin¦ funkcji

• sporz¡d¹ wykres f(x) oraz wykres funkcji h(x) = − log3(x + 1) + 1.

Zad.13 Okre±l dziedzin¦ funkcji:

• y(x) = log(x− 2)− ln(4− x),

• y(x) =
√

1− 2x+|x|,

• y(x) = |x−1|
(x2−1)ln(x2−1)

.

• y(x) = log(
√

3− tg x),

• y(x) = log(16−x2)√
sin x

.

Zad.14 Czym ró»ni si¦ wykres funkcji y = log3 x2 od wykresu funkcji

y = 2 log3 x?

Zad.15 Rozwi¡» równania:

• 5x − 53−x = 20,

• 49x − 6 · 7x + 5 = 0,

• log(1
2 + x) = log 1

2 − log x.
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